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Les exercices sont indépendants. On peutl apporter un page A ¥ Somine ey

les et théorémes de mon COUTS: MAIS il n'y a pas d’autres documents auto-
formules i TD, ni notes de cours. Les calculatrices ne sont pas autorisées.
résoudre >une équation signifie trouver toutes ses solutions.

On rappelle que < e o
Exercice 1 Résoudre en nombres entiers I’équation :

451z =11 mod 99. (1)

Méme question avec I’équation :

451z =T mod 99. (2)

Exercice 2 Trouver deux entiers u, v tels que 5u + 9v = 1. En déduire une
solution particuliére (zo,Y0) & valeures entiéres du systéme d’équations suivant

P

puis résoudre le systeme (3) dans Z.
Montrer que les nombres 45 et 17 sont premiers entre eux et déterminer tous
les entiers u, v, tels que 45u + 17v = 1.
En utilisant les questions précédentes, démontrer que le systéme d’équations
dans Z

1 mod5
2 mod?9, (3)

i

rz = 1 modbd
z = 2 mod?9 (4)
z = 1 mod]17

est équivalement & un systéme de deux équations et donner toutes ses solutions
dans Z avec la méme méthode que celle utilisée pour le systeme (3)-

Exercice 3 Déterminer le reste de la division par

1. le ro;e:t;% de la division par 36 de 41241 puis le reste de la division par 57 de
122%% .

2. le reste de la division par 88 =8 x 11 de 18261,

Exercice 4 Soit n > 1 un entier.

1. Quels sont les éléments de (Z/nZ,+) d'ordre 17

Scanned with CamScanner



. . Soit (A, +,*) un anneau, et 1, 1'é
2. Question de o, S e deition Do i do P
‘Z? A. A quelle condition A est-il un corps? A quelle condition sy 7, >1,
(Z nZ,+, x) est-il un corps.
3. On pose k = 27 X 11. Combien y-a-t-il de nombres entiers entre 1 e, qui
sont premier & k7

Exercice 5 Résoudre en nombres entiers 1'équation suivante :
Ty =22 + 2y — 1. (5)

(indication : on pourra considérer le changement de variable u = 7 — 2)
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